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ОСОБЕННОСТИ ПЕРЕХОДНЫХ ПРОЦЕССОВ  

В СЕРЕБРЯНОМ НАНОПРОВОДЕ  

С ОПТИЧЕСКИ ДИНАМИЧЕСКОЙ ОБОЛОЧКОЙ 

Введение 

Характерной особенностью взаимодействия света с металлическими наноструктурами 

является возбуждение поверхностных локализованных плазмонов [1 – 3]. Они, например, 

используются в волоконно-оптических плазмонно-резонансных биосенсорах [4], в компакт-

ных механико-оптических модуляторах [5], в практических технологиях, которые позволяют 

мгновенно обнаруживать биологические и химические структуры [6].  

Перспективное будущее технологий в нанофотонике требуют устройств, которые могут 

стимулировать вынужденное излучение за счет возбуждения поверхностных локализован-

ных плазмонов (плазмонного нанолазера, спайзера) [7 – 9]. Однако это требование является 

сложной задачей из-за очень сильных потерь в металлических структурах в оптическом диа-

пазоне. В последнее время было предложено компенсировать потери оптической амплифи-

кацией с использованием наночастиц в присутствии нанообъектов [10] или эксплуатацион-

ных наночастиц с диоксидом кремния и золотым сердечником [11]. Некоторые исследовате-

ли используют конфигурации, которые состоят из металлических наностержней в оболочке с 

усиливающим материалом [12], комбинации металлических проволок с квантовыми прово-

дами [13, 14]. Для этих приложений большое значение имеет точное моделирование в час-

тотной и временной областях, которое гарантирует простоту интерпретации наблюдаемых 

явлений и получение результатов с контролируемой точностью. 

Динамически активные структуры, в которых при помощи воздействия внешнего поля 

возможен контроль параметров материала, представляют большие возможности для их ис-

пользования в устройствах полностью оптического переключения, перенастраиваемых 

фильтрах и системах замедления и остановки света [15, 16]. Изменение во времени диэлек-

трической проницаемости на практике может быть реализовано, например, лазерной накач-

кой, приложением напряжения [17], ионизацией [18] или изменением температурного режи-

ма [19].  

Известно, что изменение показателя преломления неограниченной среды ведет к преоб-

разованию частоты и амплитуды первичного поля [20]. Смещение частоты наблюдается так-

же при изменении показателя преломления в волноведущих [21] и резонансных структурах 

[22, 23]. 

Основной целью данного исследования является изучение переходных процессов в  

металлическом нанопроводе с оптически динамической оболочкой с помощью эффективного 

и точного метода во временной области. Этот метод сможет показать особенности нестацио-

нарных процессов и позволит сформулировать рекомендации для применения в новых ульт-

рабыстрых нанофотонных технологиях для генерации, управления и возбуждения локализо-

ванных поверхностных плазмонов. 

Задача формулируется в виде дифференциального уравнения с соответствующими  

начальными и граничными условиями. Мгновенное изменение диэлектрической проницае-

мости динамической оболочки позволило получить полуаналитическое решение. Использо-

вание преобразования Лапласа непосредственно к уравнению задачи дало возможность по-

лучить решение для частотной области. На следующем этапе – восстановлено переходное 

магнитное поле, при этом использовалось обратное преобразование Лапласа посредством 

вычисления вычетов в особых точках, соответствующих собственным частотам нанострук-

туры. Этот метод гарантирует точное обратное преобразование с управляемой погрешностью 

и позволяет легко характеризовать физические процессы. Указанный подход был успешно 
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использован для решения задач во временной области с различными нанофотонными конфи-

гурациями [23 – 24]. 

Постановка задачи и методология 

Рассматривается круговой плазменный цилиндр бесконечной протяженности радиуса 1a  

с активным слоем радиуса 2a  (рис. 1). Эта структура расположена в недиспергирующем  

диэлектрике с показателем преломления 3n . 

 

Рис. 1. Металлический нанопровод с активной оболочкой 

В рассматриваемой работе начальное значение показателя преломления динамической 

оболочки – 1n . Зависящая от частоты диэлектрическая проницаемость p  описывается моде-

лью Друде:  
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где p  – плазменная частота,   – коэффициент поглощения в среде. Цилиндр ориентирован 

вдоль оси Oz , в поперечном сечении цилиндра введены полярные координаты ( , )  . 

Подобный тип нанопроводов может поддерживать поверхностные плазмоны только в 

случае перпендикулярной поляризации. Предположим, что на поверхности данного нано-

провода возбужден поверхностный плазмон. Тогда z  компонента его магнитного поля  

может быть представлена в следующем виде [26]: 
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здесь 0 0k / c  – волновое число, c  – скорость света в вакууме, 
p pn  , p  получено с 

помощью формулы (1), зависимость от времени 0i t
e


 и 0  является соответствующей собст-

венной частотой возбужденного плазмона. Временную зависимость для исследуемого ис-

ходного поля можно представить в виде 0 ,
i t

e
 

 где t  символизирует момент времени резкого 

возбуждения локализованного поверхностного плазмона и для нашего исследования 0t  .  

Неизвестные коэффициенты определяются из граничных условий, требующих непре-

рывности тангенциальных компонент магнитного и электрического полей на каждой границе 

нашей структуры. Для нахождения неизвестных коэффициентов используем следующую 

систему уравнений: 

3n

активная оболочка 

металлический нанопровод 
1a

2a

1n

,p pn 



 

ISSN 0485-8972 Радиотехника. 2018. Вып. 194 99 

(2)

0 1 1 0 1 1 0 1

(2)

1 0 1 1 0 1 1 0 1

(2) (2)

1 0 2 1 0 2 0 2

(2) (2)

1 0 2 1 0 2 1 0 2

( ) ( ) ( ) 0,

( ) ( ) ( ) 0,

( ) ( ) ( ) 0,

( ) ( ) ( ) 0.

k k p k k k k

k k p p k k p k k

k k k k k k

k k k k k k

A J n k a B J n k a C H n k a

n A J n k a n B J n k a n C H n k a

B J n k a C H n k a D H k a

B J n k a C H n k a n D H k a

  

    

  

    

    (3) 

Решение системы (3) соответствует значению собственной частоты исследуемой струк-

туры 0 . 

В начальный момент времени показатель преломления (квадратный корень диэлектри-

ческой проницаемости) динамической оболочки металлического нанопровода изменяется от 

значения 1n  до значения 2n  под действием некоторого стороннего источника (не включенно-

го в нашу модель), как схематически представлено на рис. 2. Далее рассмотрены эффекты, 

которые связывают исходный поверхностный плазмон структуры с новым показателем пре-

ломления оптически динамической нанооболочки. При этом особое внимание уделено пере-

ходному процессу, происходящего в нашей структуре. 

В основном существуют два типа методов решения аналогичных нестационарных элек-

тромагнитных задач. Один из подходов заключается в прямом решении уравнений Максвел-

ла во временной области путем применения алгоритма временного шага и характеризуется 

методом конечных разностей во временной области (FDTD). Но этот подход имеет сложные 

численные вычисления и не позволяет наблюдать основные физические явления. В отличие 

от первого метода, подход, который исследован в этой работе, заключается в том, чтобы  

решить уравнения Максвелла полуаналитически в частотной области, а после – восстановить 

магнитное поле с помощью обратного частотного преобразования во временной области. 

 
Рис. 2. Геометрия рассматриваемой задачи  

В статье показано фундаментальное понимание и теоретически охарактеризованы клю-

чевые моменты нестационарного преобразования возбужденного поверхностного плазмона в 

структуре, состоящей с металлического нанопровода в сочетании с оптически динамической 

оболочкой. Для этого исследовано временной отклик поверхностного локализованного плаз-

мона на изменение показателя преломления активной оболочки металлического нанопрово-

да. Такая постановка задачи предполагает получение полуаналитического решения, которое 

сможет подробно показать особенности физических явлений. 

Для магнитного поля в плазменной среде с показателем диэлектрической проницаемо-

сти, описываемой формулой (1), нестационарное выражение имеет следующий вид 
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Принимая во внимание тот факт, что поле возбужденного локализованного плазмона 

имеет только одну ненулевую z  составляющую, можно получить выражение для переход-

ного поля в следующем виде: 
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в этих выражениях h  соответствует z -компоненте магнитного поля, 
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Применяя преобразование Лапласа 
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Решение (9) – (11) является суперпозицией исходной поставленной задачи и вкладов от 

граничных элементов [23, 24] 
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Здесь q p c , а (..), (..)k kI K  – это модифицированные функции Бесселя и 
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Новые коэффициенты 1 1 1 1, , ,k k kk
A B C D  найдены из граничных условий. Система уравнений 

для их определения имеет следующий вид: 
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Далее выполнено обратное преобразование во временную область по формуле Меллина 
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а также сингулярные точки, соответствующие собственным частотам плазмонов (опреде-

ляющие нули детерминанта (16) – (19) для 0,1, 2,...k   ): 
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После изменения во времени диэлектрической проницаемости активного слоя внутрен-

нее поле нанопровода описывается только первым слагаемым выражения (12), а внешнее  

поле – первым слагаемым выражения (14) (подробности см. в [24]). Внутри динамической 

оболочки поле представлено слагаемым в первой скобке выражения (13). 

Результаты и их обсуждение 

Для дальнейших вычислений будем рассматривать серебряный нанопровод радиуса 

1 25a  нм с активной оболочкой радиуса 2 35a  нм. В этом исследовании мы используем 

следующие значения формулы Друде: 161.4525 10p   Гц, 137.0656 10    Гц, 5.2573   

[25]. В работе использовалось нормированное время 1T tca , нормализованная собственная 

частота начального поверхностного плазмона 
1

0 0 0.4464   0.0046w ac i    
1( 1.45,n   

1)k  , которая определяется системой уравнений (3). Выражения во временной области вос-

становлены с помощью теоремы Коши о вычетах. Такой алгоритм был успешно применен к 

ряду задач во временной области [23, 24]. 

Особый вклад в поле дает только решение определителя (20), которое связанно с собст-

венными значениями нанопровода. Для каждого значения индекса k const  выражение (20) 

имеет одно единственное решение, которое ассоциируется с собственными частотами  

поверхностных плазмонов, и бесконечное число решений, связанных с объемными плазмо-

нами. Используя указанное аналитическое решение, можно оценить вклад каждой плазмон-

ной частоты в магнитное поле. 

С этой целью определим значения вычетов в нескольких особых точках, полагая, что 

2 1.452n  . Сингулярными точками являются собственные частоты соответствующего по-

верхностного плазмона 
1

0 0.4462+ 0 0045ac i .      и вычеты в каждой из этих частот равны 

0 994 0 2861  .  i   .    для ( )  и 0 0025 0 0032.    i .   для ( ).  Все значения соответствуют норми-

рованной амплитуде начального поля. Частоты 
1

1 2 3308 0 5643ac .   i   .       соответствуют 

объемным плазмонам с вариацией поля вдоль радиуса и вычеты в них равны 

0 0036 0 0034.  i .    для ( )  и 0 0026 0 002. i   .    для ( ).  Вычисляя вычеты для каждой  

частоты объемного плазмона мы видим, что их вклад в полное решение пренебрежимо мал. 

Для объемных плазмонов с высшими радиальными номерами наблюдается аналогичная  

ситуация.  

Только поверхностный плазмон имеет величину поля, соответствующую величине пер-

вичного плазмона. Исходя из этого, видим, что мгновенное изменение диэлектрической про-

ницаемости активной оболочки нанопровода преобразовывает исходный плазмон в новый 

плазмон с аналогичным распределением поля и небольшим изменением собственной  
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частоты. Полюсы вносят вклад в стационарное поле, в то время как точки ветвления –  

в нестационарное решение. 

 
Рис. 3. Преобразование магнитного поля внутри серебряного нанопровода с активной оболочкой в 

результате скачка коэффициента преломления в слое: (a) 1 2.8n  , 2 1.5n  ; (б) 1 1.5n  , 2 2.5n  .  

Точка наблюдения 0.95r a  , 0  

Рис. 3 иллюстрирует переходный отклик внутреннего поля серебряного нанопровода с 

динамической оболочкой во временной области. Исследуется исходное поле перед началь-

ным моментом времени. Изменение диэлектрической проницаемости в оболочке в началь-

ный момент времени нарушает поле. Для более четкого наблюдения процессов, соответст-

вующих изменению частоты и величины поля, исследовано относительно большое измене-

ние диэлектрической проницаемости. Хотя такой большой скачок проницаемости на практи-

ке пока не достижим, но он используется здесь для того, чтобы более наглядно показать  

динамику процессов. 

На рис. 3 хорошо прослеживается, что после скачка диэлектрической проницаемости в 

активной оболочке нанопровода поле описывается первым слагаемым в (12), при этом пре-

образуется частота падающей волны с сохранением пространственной структуры поля. Во 

внешнем пространстве присутствует только первичное поле. После прохождения волнового 

фронта полное поле описывается суммой вычетов во всех особых точках и интегралом вдоль 

разреза, который проходит вдоль отрицательной полуоси Re( )p комплексной плоскости. Вы-

четы в полюсах 0 1 2p i n n   равны нулю, т.е. в установившемся режиме компоненты с та-

кими частотами отсутствуют, а вычет на частоте источника совпадает с известными выраже-

ниями для поля рассеяния плоской волны на стационарном цилиндре. Все собственные час-

тоты нанопровода (цилиндра) являются комплексными величинами, мнимая часть которых 

определяет скорость затухания колебаний. Исходя из рис. 3 можно заключить, что при уве-

личении показателя преломления в активном слое серебряного нанопровода частота плазмо-

на уменьшается, а при уменьшении – растет. 

Выводы 

Теоретически исследовано преобразование локализованноно поверхностного плазмона 

серебряного нанопровода с оптически динамической оболочкой за счет изменения во 

времени диэлектрической проницаемости в слое. Предположение резкого изменения 

показателя преломления позволило получить полуаналитическое решение в виде 

преобразования Лапласа, которое четко указало на особенности переходных и стационарных 

процессов в задаче. Максимальная величина амплитуды поля в новой конструкции 

наблюдается для плазмона с тем же угловым коэффициентом, что и для исходного плазмона. 

(a) 

(б) 

Нормированное время 

(Т) 



 

ISSN 0485-8972 Радиотехника. 2018. Вып. 194 103 

Таким образом, изменение во времени диэлектрической проницаемости в динамической 

оболочке нанопровода не изменяет пространственное распределение ближнего поля, но при 

этом происходит смещение частоты. 
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